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)�)� II -�-� حصہحصہ (�(�  �ریا�ریاضی ضی 

4  کا مکمل حلکا مکمل حل مشقی سو�الیہ پرچہ  مشقی سو�الیہ پرچہ  

)B( 	)i( 	)A( .1  وس�ا�لوس�ا�ل

)B( 	)ii( 		
)D( 	)iii( 		
)A( 	)iv( 		

 طلبہ کی رہنمائی کے لیے ا�س سو�ا�ل میں دیے گئے ہر کثیر متبا�د�ل جو�ابی سو�ا�ل کے جو�ا�ب کی ذیل میں�وضاحت د�ی گئی ہے�۔   )A(  .1  وس�ا�لوس�ا�ل

وضاحت کرنے کی توقع نہیں کی جاتی ہے�۔ امتحا�ن میں طلبہ سے  �البتہ 

�وضاحت  :�وضاحت  :

] ا�ن کے نظیر�ی قاعد�و�ں کی نسبت کے مسا�و�ی ہوتی ہے  ا�رتفا�ع کے مثلثو�ں کے رقبو�ں کی نسبت�،   ] سام�و�ی   )B(  )i(

 
A ( 9 ABD)
A ( 9 ADC)

  
BD
DC

   2  Ð A  3  Ð C     ، Ð A   Ð C  180°   ، ABCD  میں  المحیط    )B(   )ii(  �] مستقیم 

یں حل کیجیے� [  2 �د�ونو�ں مسا�و�ات  Ð A  3  Ð C  0

 خط کی ڈھلا�ن [  
y2  y1

x2  x1
[   )D(  )iii(

 مکعب کا حجم  [   ] 3) ضلع (  )A(   )iv(

لحلح ::  		)i( 		 )B( .1   وس�ا�ل وس�ا�ل

45°

45°

A

BC

2e
2

°45 کا مثلث ہے�۔    45°    90°  9  ABC 			 			 

°45 مثلث کے مسئلہ کے بنا پر�،    45°    90°   

AB    
1
m2

 AC   ) °45 کے مقابل کا ضلع ( …�

 AB  
1
m2

   2 m2

 AB  2
 AB   وج�ا�بوج�ا�ب : 2 
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لحلح :: 		)ii( 			 
Q

O

P R
X

		 m ( PXR)  80° قو�س 

		  Ð PQR  
1
2
  m (قو�س PXR)	 … ( ز�ا�ویہ کا مسئلہ  �( قوسی   

	 Ð PQR  
1
2
   80°  40°

°40 ہے�۔ Ð PQR کی پیمائش     وج�ا�بوج�ا�ب :

8 سم  ہے�۔� وتر کی لمبائی   وج�ا�بوج�ا�ب :: �د�ائر�ے کے سب سے بڑ�ے  		)iii( 			   

وتر ہو تاےہ�۔ د�ائر�ے کا سب سے بڑ�ا  قطر�،   		 		

  نصف قطر
1
2
   قطر					   

 
1
2
   8   					   

  4    مس   	 				      	 				 

ےہ�۔ 4 مس مس   د�ائر�ے کا نصف قطر   وج�ا�بوج�ا�ب :

( ہیں�۔  2,  y کے نٔقطہ تقاطع کے محد�دین  ) 3       3 x ا�و�ر خط     2 وج�ا�بوج�ا�ب ::  طخ  		)iv( 			 

		)i( 		 )A( .2   وس�ا�ل وس�ا�ل
A

9 مس

مس  12B C

سرگرمیسرگرمی : 

الز�ا�ویہ مثلث ہے�، 9 قائمۃ   ABC

AB  9 مس, BC  12 مس

فیثا غو�ر�ث کےئلہمس کی بنا پر�،

 AC2�  AB2  BC2�  
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  92   122 �  

  81   144    225

 AC   15 مس 

سرگرمیسرگرمی :: 		)ii( 			 

 � بائیں طر�ف
1

1  sin  
  

1
1  sin  

�  

 
(1  sin  )  (1  sin  )

(1  sin ) (1  sin )
�  

 
1  sin   1  sin  

1   sin2  
�  

 
2

cos2 
  2  

1
cos2  

�  

 2   sec2  �  

 د�ائیں طر�ف�

سرگرمیسرگرمی :: 		)iii( 			 

2.2 سم   3.5 مس�،  قو�س کی لمبائی     )r( �د�ائر�ے کا نصف قطر 

  �تر�اشہ کا رقبہ
  قو�س کی لمبائی صفن قطرصفن قطر

2
�  

  
2.2     3.5

2
�  

   3.85 مربع سم 

9 میں�،  MNP لحلح ::  	)i( 	)B( .2   وس�ا�لوس�ا�ل
M

Q

N P

     Ð MNP  90°           � )�دیا ہو�ا ہے (   ...

 �)�دیا ہو�ا ہے (  ...     MP �وتر  =  NQ قطعہ

 ہندسی وسط کے مسئلے کی بنا پر�،

NQ2  MQ   QP

 NQ2  9   4

 NQ2  36

 NQ  6             المربع کرنے پر (  ... �)فرطین کا جذ�ر 

 NQ  6    وج�ا�بوج�ا�ب :
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		)ii( 			 

O

M

N

R

 RMO 9 ا�و�ر  RNO 9 یںم�، ثبو�تثبو�ت :: 		 			 

Ð RMO  Ð RNO  90°� ( مما�س نصف قطر مسئلہ ) ...

�OR �وتر OR X �وتر ( مشتر�ک ضلع  ) ...

�ON لعض OM X لعض د�ائر�ے کے نصف قطر  ) ... ( ایک ہی 

 9 RMO X 9 RNO� ... ( وتر -  ضلع مسئلہ� )

 Ð MRO X Ð NRO

� Ð MOR X Ð NOR �ا�و�ر
( متماثل مثلثو�ں کے نظیر�ی ز�ا�ویے ) ...

Ð MON د�ونو�ں کا ناصف قطعہ ہے ۔ ا�و�ر     Ð MRN   ،�OR   قطعہ  

		)iii( 			 

مس  2.7

O M

l

Q ) 4,  k (  ا�و�ر P ) 12,   3 ( :: لحلح 		)iv( 			 

 Q  )x2, y2( ا�و�ر   P  ) x1, y1( فر�ض کیا  

y2  k �ا�و�ر x1   12, y1   3, x2  4 ,یہا�ں
1
2

    m   طخ کی ڈھلا�ن 

(m (  کی ڈھلا�ن PQ طخ  
y2  y1

x2  x1

 1
2
   k  (  3)

4  (  12)

 1
2
   k  3

4  12

 1
2
   k  3

16

ü
ý
þ
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 2 (k  3)  16

 ( k  3)  16
2
   k  3  8

 k  8  3
 k  5

k  5    وج�ا�بوج�ا�ب :

ثبو�تثبو�ت ::  		)v( 			 

 � بائیں جانب 1
sec   tan 

�  

  1
(sec   tan )

   (sec   tan )
(sec   tan )

�  

  1 (sec   tan  )
(sec   tan ) (sec   tan )

�  

  sec   tan 
sec2  tan2

�  

 sec   tan 
1

   ... 
R 1  tan2  sec2
 sec2  tan21

 د�ائیں طر�ف� 

 بائیں طر�ف  د�ائیں طر�ف�

  1
sec   tan 

  sec   tan 

		)i( 		 )A( .3   وس�ا�ل وس�ا�ل
P

S

Q

A

R

سرگرمیسرگرمی : 

9 یںم�،  RSA 9 ا�و�ر    PQA

 Ð PQA X  Ð RSA 	  … (  ز�ا�ویے ز�ا�ویےبامت�دلہ  بامت�دلہ   )

 Ð PAQ X  Ð RAS 	  … (  ز�ا�ویے ز�ا�ویے�ر�اسی متقابلہ  �ر�اسی متقابلہ   )

  9 PQA  9 RSA	 … (  آ�زمائش ز�ا  ز�ا  آ�زمائشمتشابہت کی  ز�ا  ز�ا  متشابہت کی   )

 
PQ
SR

   
AP  

AR
     � … )1( … ) بمتشاہ مثلثو�ں کے نظیر�ی ضلعے (  

AR رکھنے پر�،    5AP )1(  میں  
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 
PQ
SR

  
AP  

5AP

 
PQ
SR

  
1  

5

 SR  5PQ

سرگرمیسرگرمی  ::   		)ii( 			 

S ) 6,  دیے گئے نقا�ط ہیں�۔  6 R �ا�و�ر  )   )11,   1  (  ،� Q  ) 7, 3(  ،�P  ) 2,   2  (

فاصلے کے بضاطے کی بنا پر�،

 mn(x2  x1) �د�وقان�ط کا د�رمیانی صفالہ
2  (y2  y1)

2

PQ   5m2 	 … (1)

QR   4m2 	 … (2)

SR   5m2 	 … (3)

PS   4m2 	 … (4)

)4( کی بنا پر�، )2(�،  )3( ا�و�ر    ،�)1(

PQ   SR

QR   PS

الاضلا�ع ہے�۔ ایک متو�ا�ز�ی   PQRS    

الاضلا�ع ہوےہات[ و�ہ متو�ا�ز�ی  اضلا�ع مسا�و�ی ہو�ں تو  الاضلا�ع کے مقابل کے  ذ�و�ا�ربعۃ  اگر کسی   [  …

ر�اسین ہیں�۔ الاضلا�ع کے  S ) 6,  متو�ا�ز�ی   6  ( R �ا�و�ر    )11,   1  (   ،� Q  ) 7, 3(   ،�P  ) 2,   2  (  

		)i( 		 )B( .3   وس�ا�ل وس�ا�ل
P

R M Q

9 میں�،  PRQ ثبو					�ت ::     ثبو					�ت   

Ð PRQ  90°� ( دیا ہو�اےہ  ) ...

ر�وےس�، فیثا  غو�ر�ث کےئلہمس کی  

PQ2  PR2  QR2	 ... (1)

9 میں�،   PRM �اسی طر�ح 

Ð PRM  90°	 (�دیا ہو�ا ہے ) ...

ر�وےس�، فیثا  غو�ر�ث کےئلہمس کی  
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PM2  PR2  RM2	�  ... (2)

RM   1  
2

 RQ  M قطعہ  RQ کا وسطی نقطہ ہے (  …      �  ( … )3(

 PM2  PR2  1
2 RQ

2
  �ا�و�ر )3( یک بنا پر [ … �  )2( [

 PM2  PR2  
1
4
 RQ2

4PM2  4PR2  RQ2   �… ) 4  سے ضر�ب کرنے پر  ) فرطین کو  
 4PM2  3PR2  ( PR2  RQ2)

 4PM2  3PR2  PQ2 ] )1( یک بنا پر [ … �
 4PM2  3PR2  PQ2

PQ2  4PM2  3PR2 یا

		)ii( 			 
A D

C
B

E

ز�ا�ویہ ہے�۔ اک خا�رجہ   ABCD  ، Ð DCE الاضلا�ع ہے�۔   ذ�و�ا�ربعۃ  المحیط  ABCDمستقیم   دیا ہو�اہے ::  					   دیا ہو�اہے 					  

Ð DCE X Ð BAD  :: ثابت کران ہے 					   ثابت کران ہے 					  

ثبو					�ت ::      ثبو					�ت   

Ð DCE  Ð BCD  180°   ز�ا�ویے  ( … 	� �)  خطی جو�ڑ�ی کے   ...  )1(

الاضلا�ع ہے�۔ ا�ربعۃ  ذ�و  المحیط  ABCD  مستقیم 

 Ð BAD  Ð BCD  180°   � الاضلا�ع کا مسئلہ  ( … ا�ربعۃ  ذ�و  المحیط  �)  مستقیم   ...  )2(

یک بنا پر [ …  �ا�و�ر )2(   )1( [

Ð DCE  Ð BCD  Ð BAD  Ð BCD

 Ð DCE  Ð BAD

 Ð DCE X Ð BAD

لحلح :: فر�ض کیا قطعا�ت  AB �ا�و�ر  CD ا�ن د�وعما�روت�ں کو ظارہ کرتےیںہ�۔  قطعہ  BD سڑ�ک کی چو�ڑ�ائی کو ظارہ کرےہات�۔ 		)iii( 			 

AE �افقی خط ہے�۔  عہقط  

)C–E–D(  … AE قطعہ  CD قطعہ  = 

ز�ا�ویہ ہے�۔ Ð CAE صعو�د�ی  �ا�و�ر  

Ð CAE  60° ا�و�ر     AB  10 BD  12�، میٹر  میٹر  

ABDE مستطیل ہے�۔
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DE  AB  10 میٹر

AE  BD  12 میٹر

)طیلمست کے مقابل کے�اضلا�ع ثمتمال ہوتےیںہ( ... 

9 میں�،   CEA الز�ا�ویہ   ئاقمۃ 

tan Ð CAE  tan 60°  CE
AE

� ( تعریف کی بنا پر ) ...

 ef3  CE
12

� ... (tan 60°  ef3)

 CE  12ef3 میٹر

CD  CE  ED� ... (C – E – D)

 CD  (12ef3  10 ) میٹر

ےہ ۔  د�وسر�ی عما�ر�ت کی بلند�ی  )12ef3  10( میٹر میٹر  وج�ا�بوج�ا�ب :

C

E

Dمیٹر  12B

A
60°

ٹر
1 می

0

لحلح :: نشا�ن ز�د�ہ علاقے کا رقبہ  114 مربع سم ہے�۔ 		)iv( 			 

PRQ وک ظارہ کرےہات�۔ د�ائر�ہ   ز�د�ہ حصہ قطعہ  نشا�ن 

�

O
Q

R

P

A ( د�ائر�ہ  مربع سم PRQ)  114 عہقط 

m ( PRQ)  Ð POQ    90° قو�س 

A ( د�ائر�ہ   PRQ)  r 2  عہقط 

360

  sin 
2

 
 114  r 2  

3.14  90
360

  
sin 90°

2 
	 114  r 2  

3.14
4
  1

2
 � ... (sin 90°  1)

	 114  r 2  
3.14  2

4
 

	 114  r 2  1.14
4

	 r 2  114  4  100
1.14  100

	 r 2  114  4  100
114

	 r 2  400    r  ef400   r  20 مس

ےہ�۔ 20 مس مس   د�ائر�ے کا نصف قطر   وج�ا�بوج�ا�ب :
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		)i( 		 	 .4   وس�ا�ل وس�ا�ل
E

D C

L

A B

M

ثبو					�ت ::      ثبو					�ت   

		  � BC لعض AD  لعض اضلا�ع ) ... الاضلا�ع کے مقابل کے  ( توم�ا�ز�ی 

BE �ا�ن کا خِط تقاطع ہے�۔ ا�و�ر   عہقط   AE  BC ضلع   یعنی  

		  Ð BEA X Ð EBC � ( بامت�دلہ ز�ا�ویے ) ...

		  Ð MED X Ð MBC یعنی

		     Ð DME X Ð BMC� ... ( ( �ر�اسی متقابلہ ز�ا�ویے 

	 	 9 EMD  9 BMC� ... ( ز�ا�ز�ا آ�زمائش  ( متشابہت کی 

	 	 MD
MC

  ED
BC

 � اضلا�ع متنابس ہوتےیںہ ) ... ( متشابہ مثلثو�ں کے نظیر�ی 

		    MD  MC� ( M�،  ضلع  DC کا وسطی نقطہ ہے  ) ...

	 	 MD
MC

  ED
BC

  1

	 	عہقط ED  لعض BC� ... (1)

BC لعض   AD ضلع   � … ) اضلا�ع  الاضلا�ع کے مقابل کے  ) توم�ا�ز�ی   ...  )2(

ED لعض   AD ضلع  �…] یک بنارپ   )2( ])1( �ا�و�ر 

		  AD  ED  AD  AD� ( طرفین میں  AD جمع کرنے پر  ) ...

	 	 AE  2AD� ... ( A  D  E) ... (3)

		   AE  2BC� ... (R  AD  BC الاضلا�ع کے مقابل کے ضلعے (توم�ا�ز�ی 

AC �ا�ن کا تقاطع ہے ۔ ا�و�ر�وتر  AE  قطعہ  BC لعض  

	 	 Ð EAC  X Ð BCA� ( بامت�دلہ ز�ا�ویے  ) ...

		    Ð ELA X Ð BLC� ( ر�اسی متقابلہ ز�ا�ویے ) ...

	 	 9 AEL  9 CBL� (بمتشا ہت کی ز�ا ز�ا آ�زمائش  ) ...

	 	 EL
BL

  AE
BC

 � ... ( اضلا�ع متنابس ہوتے ہیں  ( متشابہ مثلثو�ں کے نظیر�ی 

  EL
BL

   2BC
BC

� …] ])3( یک بنارپ 
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	 	 EL
BL

  2

	 	 EL  2BL

		)ii( 			 

NL P

B M C

A

کھینچئے�۔  PM ا�و�ر قطعہ    PN PL�،   قطعہ   PC�،   قطعہ   PB�،   قطعہ   PA�،  قطعہ   عہقط   ثبو					�ت ::       ثبو					�ت   

		  PL  PM  PN  r� د�ائر�ے کے نصف قطر ) ... ( �ایک ہی 

		�  PM  =  BC, PL  =  AB, PN  =  AC, � ( مام�س�-صفن قطر کا مسئلہ ) ...

		   A ( 9 PBC)  
1
2
  BC PM

		  A ( 9 PBC)  
1
2
  BC  r� ... (1)

		  A ( 9 PAC)  
1
2
  AC  r� ... (2)

		  A ( 9 PAB) � 
1
2
  AB r� ... (3)

		   A ( 9 ABC)  A ( 9 PBC)  A ( 9 PAC)  A ( 9 PAB)

…] �ا�و�ر )3( یک جمع کرنے پر   )2( ،�)1([

 
1
2
  BC  r  

1
2
  AC  r  

1
2
  AB  r�  

 
1
2
 (BC  AC  AB)  r

		  A ( 9 ABC)  
1
2
 (AB  BC  AC)  r 

لحلح  �:�:  �دھاتی مکعب نما کے لیے�،�دھاتی مکعب نما کے لیے�، 		)iii( 			 

44 مس    )l( ئبالمی 

42 مس     )b( وچ�ڑ�ائی 

21 مس    )h( �ا�ونچائی 

رّک�ہ کے لیے�،رّک�ہ کے لیے�،

ےہ�۔  r فر�ض کیا کّر�ہ کا نصف قطر 

رّک�ہ کا حجم   �دھاتی مکعب نما کا حجم 
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		  4
3
  r 3  l   b   h

		   
4
3
   22

7
   r 3  44   42   21

		   r 3  
44   42   21   3   7

4   22

		   r 3  9261

		   r  21 مس

		  � 4  r 2 �رّک�ے کی خمد�ا�ر سطح کا رقبہ  

  4   22
7

   21   21�  

  5544 مربع سم

ےہ�۔ 5544 مربع سم مربع سم  رقبہ    رّک�ہ کی خمد�ا�ر سطح کا  وج�ا�بوج�ا�ب :

ثبو�تثبو�ت : 		)i( 		 	 .5   وس�ا�ل وس�ا�ل

A D

C

 p

B

b

c

a

		  9 DAC  9 CAB� … ( الز�ا�ویہ مثلثو�ں کی بمتشاہت  ( قائمۃ 

		   CD
BC

  
AC
AB

� … ( اضلا�ع   (بمتشا ہ مثلثو�ں کے نظیر�ی 

		   p
a
  

b
c
    p  

ab
c

		   p2  
a2b2

c2 � ( طرفین کا بمرع کرنے پر  ) …

    1
p2     c2

a2b2  � )1( … )عمل عکس کی بنا پر (…

اصو�ل کی بنارپ�، 9 میں�،  فیثا غو�ر�ث کے   CAB الز�ا�ویہ  ئاقمۃ 

		  AB2  BC2  AC2 

		   c2  a2  b2� … (2)

، )2( یک بنا پر  )1( �ا�و�ر  

		  1
p2�  

a2  b2

a2b2 �  

  
a2

a2b2  
b2

a2b2
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		    1
p2  

1
b2  

1
a2

		  1 یا
p2  

1
a2  

1
b2

تجزیہتجزیہ ::   		)ii( 			 

9 بنایا جاسکتاےہ�۔   ABC ا�س لیے  اضلا�ع کی لمبائیا�ں معلو�م ہیں�۔  9 کے تینو�ں   ABC

		 9 ABC  9 LMN

		  AB
LM

   BC
MN

  AC
LN

� اضلا�ع تنابس متنابس ہوتے ہیں  ) … (بمتشا ہ مثلثو�ں کے نظیر�ی 

		   5.5
LM

   6
MN

  4.5
LN

  5
4

  5.5
LM

  5
4

 LM  5.5  4
5

 LM  1.1  4

 LM  4.4 مس

6
MN

  5
4

 MN  6  4
5

 MN 24
5

 MN  4.8 مس

4.5
LN

  5
4

 LN  4.5  4
5

 LN 18
5

 LN  3.6 مس

اضلا�ع کی لمبائیا�ں معلو�م ہو گئیں�۔ 9 ےک تینو�ں   LMN �ا�ب  

9 ینابا جا سکتا ہے ۔  LMN  

وج�ا�بوج�ا�ب :  

L

NM 4.8 مس

.4 مس
4 مس

 3.6

A

CB مس  6

مس
  4.5

مس  5.
5

__________


