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لحلح ::  		)i( 		 )B( .1   وس�ا�ل وس�ا�ل

 8  مربع کا ضلع سم   �

وتر برمع کا     m2   ضلع   �

 � m2   8  �

 8m2   سم �

8m2  مس ہے�۔ وتر کی لمبائی   وج�ا�بوج�ا�ب : برمع کے 

،�9  ABC  9 LMN :: لحلح 		)ii( 			 

Ð B  60°     

 Ð B   Ð M لیکن

 Ð M   Ð B  60°� ( متشابہ مثلثو�ں کے نظیر�ی ز�ا�ویے) …  
°60  ہوگی�۔ Ð M  یک پیمائش    وج�ا�بوج�ا�ب :  

د�ائر�و�ں کے نصف قطر کے فر�ق کے مسا�و�ی ہوتا ہے�۔� ا�ن  د�ائر�و�ں کے مر�اکز کا فاصلہ�،  و�الے  لحلح :: ��اند�ر�ونی طو�ررپ مس کرنے  		)iii( 			   

2 مس دیے گئے ہیں�۔ ا�و�ر  �د�ائر�و�ں کے نصف قطر  8   مس 

د�رمیانی فاصلہ  د�ائر�و�ں کے مر�اکز کا  و�الے   �اند�ر�ونی طو�ررپ مسَ نرکے   مس 8   2  مس 
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لحلح ::  		)iv( 			 
tan A  m3  )�دیا ہو�اےہ( …  �

tan 60°  m3   Ð A  60° لیکن

sin A  sin 60°  
m3
2

sin A     
m3
2 وج�ا�بوج�ا�ب :  

سرگرمیسرگرمی ::  		)i( 		 )A( .2   وس�ا�ل وس�ا�ل
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		)ii( 			 

 

M F

E

N

S

سرگرمیسرگرمی :: 					  

m  ) NS(   قو�س   125°  ,  m) EF(  37° قو�س  ہو�اےہ�(  …�  �)�دیا 

NS  ہیں�۔ EF �ا�و�ر  ا�س کے مقطوعہ قوسین   ا�و�ر  بارہ ہے  د�ائر�ہ کے  Ð NMS  کا�ر�ا�س 

  Ð NMS  
1
2
 [ m (وق�س NS)   m (وق�س EF)  ]

  Ð NMS  
1
2
   [  125  °  37° ]

  Ð NMS  
1
2
   88°

  Ð NMS  44°

سرگرمیسرگرمی ::  		)iii( 			 
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tan    1

�  
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  (tan2   1)  tan �  

   sec2    tan  � تی متماثلہ مسا�و�ا�ت) … ی�ا �
ث
ل�

ث
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25 مس سب سے بڑ�ی لمبائی ہے�۔ لحلح :: �د�ی ہوئی لمبائیو�ں میں  		)i( 		 )B( .2   وس�ا�ل وس�ا�ل

72  49, 242  576, 252  625

72  242  49  576  625

 72  242  252

 فیثا غو�ر�ث کے مسئلے کے عکس کی ر�و سے�،

الز�ا�ویہ مثلث ہو گا�۔ و�الا مثلث ئقامۃ  الز�ا�ویہ مثلث ہو گا�۔مس  ضلعو�ں کی لمبائی  و�الا مثلث ئقامۃ  مس  ضلعو�ں کی لمبائی   25 24 سمسم�،   مسمس�،   وج�ا�بوج�ا�ب : 7 

الاضلا�ع ہے�۔ ذ�و�ا�ربعۃ  المحیط   مستقیم    MRPN : لحلح 		)ii( 		  		

Ð R  Ð N  180°  � … ز�ا�ویو�ں کا مسئلہ  (  الاضلا�ع کے  ذ�و�ا�ربعۃ   �)  مستقیم المحیط 

 (5x  13)°  (4x  4)°  180°

 5x  13  4x  4  180°

 9x  9  18 °0

 9x  180  9
 9x  189

 x  189
9

 x  21

Ð R  5x  13

 Ð R  5(21)  13

 Ð R  105  13     Ð R  92°

Ð N  4x  4

 Ð N  4(21)  4

 Ð N  84  4     Ð N  88°

Ð N  88° ا�و�ر     Ð R  92° : وج�ا�بوج�ا�ب

Q ا�و�ر  )20 ,12(  لحلح :  )6 ,0(  		)iii( 		  		

PQ اک وسطی نقطہ ہے�۔ M قطعہ    )x, y( رف�ض کیا  

Q ےہ�۔  )x2, y2(   ، P  )x1, y1(  ا�و�ر�

x1  0, y1  6, x2  12, y2  20 ,یہا�ں

�وسطی نقطے کے بضاطے کی بنارپ�،

x  
x1  x2

2

 x  0  12
2

 x  12
2

 x  6

y  
y1  y2

2

 y  6  20
2

 y  26
2

 y  13

یںہ�۔  )6,  13( PQ  کے وسطی نقطہ کے محدین   وج�ا�بوج�ا�ب : عہقط 
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42 مس   با�ل کا قطر   لحلح :: بیچ  		)iv( 			 

مس  21    42
2

   )r(  ا�س کا نصف قطر   

	� 4r2 بیچ با�ل کی خمد�ا�رسطح کا رقبہ  

 4  22
7
  21  21�  

 5544  برمع سم

� 4 بیچ با�ل کا حجم
3

 r3	  

 4
3
  22

7
  21  21  21�  

 38808  مکعب سم

مربع سممربع سم�   5544 با�ل کی خمد�ا�ر سطح کا رقبہ   وج�ا�ب وج�ا�ب : �بیچ 

38808 مکعب سممکعب سم با�ل کا حجم   �ا�و�ر بیچ 

لحلح ::  		)v( 			 

3x  cosec       x  
cosec  
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 3 (x2  
1
x2)�  3 [

cosec2  
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  
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9
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  
3
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 [cosec2   cot2  ]�  

  
1
3
  (1)		  … [ 

B 1  cot2    cosec2  
]

�  
				     

 cosec2   –  cot2   1�  

  
1
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وج�ا�بوج�ا�ب :  

)i( 		 )A( .3   وس�ا�ل Cوس�ا�ل

A B
O

D

OD  کھینچئے�۔ ثبو�ت ثبو�ت : عہقط 

Ð ACB   90° � ز�ا�ویہ ) … د�ائر�ہ کا قوسی  ( نصف 
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Ð DCB   45° � CD ےہ ) … ( Ð ACB ناکاصف قطعہ 

m(وق�س DB)   90° � ز�ا�ویہ کا مسئلہ  ) … ( قوسی 

Ð DOB     90° )1( … )وق�س کی پیمائش کی تعریف( …� 

�OB عہقط OA X عہقط  … (  د�ائر�ے کے نصف قطر د�ائر�ے کے نصف قطر�ایک ہی  �ایک ہی   ) … (2)

] )2( سے  … ])1( ا�و�ر   �   ہے ۔ عمو�د�ی صنافعمو�د�ی صناف AB کا   OD  عہقط  خط    

  قطعہ AD  X BD قطعہ   �… �)عمو�د�ی صناف کا مسئلہ�(  

سرگرمیسرگرمی ::  		)ii( 			 

  عہقط  AB یک ڈھلا�ن
  7  (   2)
  3  (   4)

      5

BC یک ڈھلا�ن   عہقط  
  2  (   7)

3  (   3)
  

5
6

  عہقط  CD یک ڈھلا�ن
3  (   2)

2   3
      5

  عہقط  AD یک ڈھلا�ن
3  (   2)
2  (   4)

  
5
6

ےہ�۔ سام�و�یسام�و�ی  اضلا�ع کی ڈھلا�ن    میں مقابل کے   ABCD

الاضلا�ع ہے�۔ الاضلا�عتوم�ا�ز�ی  توم�ا�ز�ی   ایک    ABCD   

)i( 		 )B( .3   وس�ا�ل وس�ا�ل
A

B

P

D

C

... �)�دیا ہو�ا ہے�(    BD خط تقاطع ہیں�۔ وتر   AC �ا�و�ر    وتر   AD  قطعہ�،    ثبو�ت ثبو�ت : BC  قطعہ  

  Ð ADP X Ð CBP �… ) ز�ا�ویے  )1( … ) متبا�دلہ 

9 یںم�،  CBP 9 ا�و�ر    ADP

Ð ADP X Ð CBP  �... ])1( کی بنارپ[ 

Ð APD X Ð CPB� (متقابلہ ز�ا�ویے) ...

 9 ADP  9 CBP� ز�ا�ز�ا آ�زئامش) ...  (بشامتہت کی 

 AP
CP

  PD
BP

اضلا�ع متنابس ہوتے ہیں�) ...          ( بشامتہ مثلثو�ں کے نظیر�ی 
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 AP
PD

  CP
BP

(عملِ تبدیل) ...       

AP  یعنی
PD

  PC
BP

  		)ii( 			 
P

S

Q R

Ð PQR  90° 9 میں�،    PQR : دیا ہو�ا ہے�دیا ہو�ا ہے�

PR2  PQ2  QR2 : ثابت کرنا ہےثابت کرنا ہے

P – S – R ا�س طر�ح کہ   QS قطعہ کھینچئے�،    = عملعمل : PR  ضلع  

9 میں�،  PQR : ثبو�تثبو�ت

Ð PQR  90°� (�دیا ہو�ا ہے) ...

�PR �وتر = QS عہقط (عمل) ...

  9  PSQ    9  QSR  9  PQR   … ) )1( … )ئقا مۃ�الز�ا�ویہ مثلثو�ںیک متشابہت  �

9  PSQ  9  PQR �	 ... ])1( کی بنارپ[ 

 PS
PQ

 PQ
PR

	 (بشامتہ مثلثو�ں کے نظیر�ی ضلعے متنابس ہوتے ہیں�) ...

 PQ2  PS  PR� ... (2)

9  QSR  9  PQR ])1( کی بنارپ[ ...�

 SR
QR

 QR
PR

� ( بشامتہ مثلثو�ں کے نظیر�ی ضلعے متنابس ہوتے ہیں ) ...

 QR2  SR  PR� ... (3)

)2( ا�و�ر )3( کی جمع کرنے پر�،

PQ2  QR2  PS  PR  SR  PR

 PQ2  QR2  PR(PS  SR)

 PQ2  QR2  PR  PR	 ... (P – S – R)

 PQ2  QR2  PR2  نییع  PR2  PQ2  QR2
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 :: وج�ا�بوج�ا�ب 		)iii( 			 

O

M N5.7 مس

3.4 مس

9 سم    )r( لحلح :: �دھاتی کّر�ے کا نصف قطر  		)iv( 			 

4 ملی میٹر   تا�ر کا قطر 

) 10 ملی میٹر    �)1  مس  ... 		   سم   2
10

  2 ملی میٹر     )r1(  تا�راک نصف قطر  

h  ہے�۔ رف�ض کیا تا�ریک لمبائی  

رّک�ے کو پگھلاترکا�ریناباگیا ہے�۔

  تا �راک حجم  رّک�ے کا حجم  

  r1
2 h  

4
3
  r3

  2
10

   2
10

  h  4
3
  9  9  9

 h  4  3  9  9  10  10
2  2

   h    24300 243 یا  سم  ٹرمی   �...   ) 100 سم    1  ٹرمی  R(�

میٹر میٹر ہے�۔   243 وج�ا�بوج�ا�ب : تا�ریک لمبائی 

1.4 سم   لحلح :: ناکچ کی گولی کا قطر  		)i( 	 	 .4   وس�ا�ل وس�ا�ل

  سم
7

10
 0.7  سم      

1.4
2

   )r(  ناکچ کی گولی کا نصف قطر  

مس  7   بیکر کا قطر 

 سم
7
2
    )r1(  بیکر کا نصف قطر
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ےہ�۔  x رف�ض کیا گولیو�ں کی تعد�ا�د 

مس بلند ہو جاتی ہے�۔ ڈ�الا جاتاےہ تو پانی کی سطح  5.6  جب x لوگیو�ں کو ےکبیکر پانی میں 

h1  5.6 مس  
56
10

مس 

 x   ا�ورپ بلند ہوئے پانی کا حجم لوگرہی کا حجم 

  r1
2h1  x   

4
3

  r 3

r1
2h1  x   

4
3

 r 3

7
2
   

7
2
   

56
10

  x   
4
3
  

7
10

   
7

10
   

7
10

 x  
7
2
   

7
2
   

56
10

  
10
7

   
10
7

  
10
7

  
3
4

 x  150

150 ہے�۔ ڈ�الی گئی گولیو�ں کی تعد�ا�د  وج�ا�بوج�ا�ب : ناپی میں 

  		)ii( 			 
A

O
M

N C

D

B

A( 9 ABC)
A( 9 DBC)

   
AO
DO

  ::  ثابت کیجئے ثابت کیجئے 

ثبو�تثبو�ت :: 

BC   لعض= DN قطعہ بنائیے�۔ ا�و�ر   AM قطعہ  BC   لعض= 

9 کا عقاد�ہ مشتر�ک ہے�۔  DBC 9 �ا�و�ر  ABC

 
A ( 9 ABC)
A ( 9 DBC)

  
AM
DN

� … (1) 

ا�رتفا�ع کے تنابس میں ہوتے ہیں) … ا�ن کے نظیر�ی  (سام�و�ی عقاد�و�ں کے مثلثو�ں کے رقبے 

9 میں�،  DNO 9 �ا�و�ر  AMO

 Ð AMO   Ð DNO� (رہ�ایک کی پیمائش 90°) …

 Ð AOM   Ð DON� (متقابلہ ز�ا�ویے) …

 9 AMO  9 DNO� ز�ا�ز�ا آ�زئامش) … (بشامتہت کی 

  
AM
DN

   
AO
DO

     �… ) اضلا�ع  )2( … ) متشابہ مثلثو�ں کے نظیر�ی 
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یک بنا پر�، �ا�و�ر )2(   )1( 

A ( 9 ABC)
A ( 9 DBC)

  
AO
DO

وج�ا�بوج�ا�ب  ::   		)iii()iii( 			  			 
P

T

4.4 مس

5.5 مس

S

S1

S2

S3

S4

S5

5.1 مس
E V

P

S

T

4.4 مس

5.5 مس

5.1 مس E V

 

لحلح ::  		)i( 		 .5   وس�ا�ل وس�ا�ل

3 tan    sec  

 3 
sin  
cos  

  
1

cos  

 3 sin    
1

cos  
   cos 

 3 sin    1

 sin    
1
3

cosec    
1

sin  

 cosec    
3
1

� cosec2    1  cot2  ,�ا�ب ی�اتی متماثلہ مسا�و�ا�ت) … �
ث
ل�

ث
(م�

 32   1  cot2  

 9   1  cot2  

 cot2   9  1

 cot2   8

 cot   m
f
4  2

�)تجزیاتی شکلتجزیاتی شکل�(

X
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 cot   2 m2

ےہ�۔  2  m2 وج�ا�بوج�ا�ب : cot  یک قیمت 

ثبو�تثبو�ت ::  		)ii( 			 

 (a)   وتر� AC  وتر�  BD       … ( ( دیا ہو�ا ہے 

 وق�س ABC  وق�س DAB  … (سام�و�ی وتر�و�ں کے نظیر�ی قوسین مسا�و�ی ہو تے ہیں)

(b) m (وق�س ABC)  m (وق�س DAB)� … (1)

m ABC(  وق�س(   m  )AB وق�سBC(  m ) وق�س(              … )2(

m (وق�س DAB)  m (وق�س AD)  m (وق�س AB)  �( سوقین کی جمع کا موضوعہ)  … (3) 

)3( کی بنا پر�، �ا�و�ر    )2( ،�)1( 

m (وق�س BC)  m (وق�س AB)  m (وق�س AD)  m (وق�س AB) 

اخر�ا�ج کرنے پر�، m اک  فرطین سے  )AB وق�س( 

m (وق�س BC)  m (وق�س AD)

 یعنی  ،� AD  BC	 (ثمامتل قوسین کے نظیر�ی وتر متماثل ہوتے ہیں) …

__________

…


